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Техника вычисления пределов theoremsy.com

Теоретическая сводка

Если 0= → 0, = →∞ и 1= → 1, = →∞, то

1) lim
=→∞
(0= ± 1=) = 0 ± 1,

2) lim
=→∞
(0= · 1=) = 0 · 1,

3) lim
=→∞
(: · 1=) = : · 0, : ∈ ℝ,

4) lim
=→∞

0=

1=
=

0

1
(1 ≠ 0, ∀= ∈ ℕ : 1= ≠ 0) .

Если 2= — ограниченная последовательность и 3= → 0, = →∞, то

lim
=→∞

2= · 3= = 0.

Некоторые пределы, найденные по определению,

1) lim
=→∞

1

=
 = 0, 
 > 0, 6) lim
=→∞

=
√
: = 1, : > 0,

2) lim
=→∞

0= = 0, |0 | < 1, 7) lim
=→∞

=
√
= = 1,

3) lim
=→∞

=�

1=
, � ∈ ℝ, |1 | > 1, 8) lim

=→∞
1

=
√
=!

= 0,

4) lim
=→∞

(log3 =)�

=�
, 3 > 1, � ∈ ℝ, � > 0, 9) lim

=→∞
;=

=!
= 0, ; ∈ ℝ

5) lim
=→∞

(
1 + 1

=

)=
= 4, 10) lim

=→∞
=!

==
= 0.
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Решение задач

Задача простая (6)

Найдите предел

lim
=→∞

1 + 0 + 02 + . . . + 0=

1 + 12 + 13 + . . . + 1=+1
, |1 | , |0 | < 1.

Подсказка

Воспользуйтесь формулой для суммы первых = членов геометрической прогрессии (
6
= =

11
(@=−1)
(@−1) , где общий член прогрессии имеет вид 0= = 11@

=−1.

Решение:
Воспользуемся формулой для суммы первых = членов геометрической прогрессии (

6
= =

11
(@=−1)
(@−1) , где общий член прогрессии имеет вид 0= = 11@

=−1

lim
=→∞

1 + 0 + 02 + . . . + 0=

1 + 12 + 13 + . . . + 1=+1
= lim

=→∞

0=+1−1
0−1

1 · 1=+1−1
1−1

=
1 − 1
(0 − 1) · 1 · lim=→∞

0=+1 − 1
1=+1 − 1︸          ︷︷          ︸
=1

=
1 − 1
(0 − 1) · 1 .
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