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Техника вычисления пределов theoremsy.com

Теоретическая сводка

Если 0= → 0, = →∞ и 1= → 1, = →∞, то

1) lim
=→∞
(0= ± 1=) = 0 ± 1,

2) lim
=→∞
(0= · 1=) = 0 · 1,

3) lim
=→∞
(: · 1=) = : · 0, : ∈ ℝ,

4) lim
=→∞

0=

1=
=

0

1
(1 ≠ 0, ∀= ∈ ℕ : 1= ≠ 0) .

Если 2= — ограниченная последовательность и 3= → 0, = →∞, то

lim
=→∞

2= · 3= = 0.

Некоторые пределы, найденные по определению,

1) lim
=→∞

1

=
 = 0, 
 > 0, 6) lim
=→∞

=
√
: = 1, : > 0,

2) lim
=→∞

0= = 0, |0 | < 1, 7) lim
=→∞

=
√
= = 1,

3) lim
=→∞

=�

1=
, � ∈ ℝ, |1 | > 1, 8) lim

=→∞
1

=
√
=!

= 0,

4) lim
=→∞

(log3 =)�

=�
, 3 > 1, � ∈ ℝ, � > 0, 9) lim

=→∞
;=

=!
= 0, ; ∈ ℝ

5) lim
=→∞

(
1 + 1

=

)=
= 4, 10) lim

=→∞
=!

==
= 0.
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Решение задач

Задача простая (1)

Вычислить предел

lim
=→∞

2=

=3 + 1 .

Подсказка

Вынесите = и =3 из числителя и знаменателя дроби соответственно, а далее рассмотрите
предел произведения двух получившихся последовательностей.

Решение:
Вынесем =3 из знаменателя дроби и = — из числителя. Получим произведение двух схо-

дящихся последовательностей, стремящееся к произведению их пределов,

lim
=→∞

2=

=3 + 1 = lim
=→∞

=

=3︸︷︷︸
→0

·

→2︷     ︸︸     ︷
2

1 + 1

=3︸︷︷︸
→0

= 0 · 2 = 0.

Для наглядности визуализируем полученный результат.

1 3 5 7 9 11 13 15

0.2

0.4

0.6

0.8

1

=

2=
=3+1

Sequence 2=
=3+1 convergence to 0 on graph

Sequence elements 2=
=3+1

Sequence limit

2


